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{¢h{¦b9Y [L/½. tL9w²{½¸/I 5h L/I L[h/½¸bj² 

² ǊȊŜŎȊȅǿƛǎǘƻǏŎƛ rozmieszczenie liczb pierwszych ǳȊŀƭŜȍƴƛƻƴŜΣ jest od ǏŎƛǎƱŜƎƻ stosunku do 

ǎǿƻƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿΣ ŀ ǘŜƴ ǿȅƴƛƪŀ ȊŜ ȊŘƻƭƴƻǏŎƛ Řƻ ǘǿƻǊȊŜƴƛŀ ƛŘŜƴǘȅŎȊƴȅŎƘ ǎǳƳ ǇƻǏǊŜŘƴƛŎƘ Řƻ 

ŘŀƴŜƧ ǿƛŜƭƪƻǏŎƛΦ 5ƻ мл-Ŏƛǳ ƳŀƳȅ п ƭƛŎȊōȅ ǇƛŜǊǿǎȊŜ όн Ҍ о Ҍ р Ҍ тύ Ґ мтΣ ǘǿƻǊȊŊ ƻƴŜ п 

identycznŜ ǎǳƳȅ ǇƻǏǊŜŘƴƛŜ Řƻ мл [2 + 8 = 10, 3 + 7 = 10, 5 + 5 = 10, 7 + 3 = 10, (8 + 7 + 5 + 3) 

= 23, 17 + 23 = 40/4 = 10]Φ ²ŜŘƱǳƎ ǘŜƎƻ ǎŎƘŜƳŀǘǳ ōťŘȊƛŜ ǎƛť ƪǎȊǘŀƱǘƻǿŀƱ ǎǘƻǎǳƴŜƪ ƭƛŎȊō 

ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ Řƻ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿΣ ǘƻ ȊƴŀŎȊȅ ƴŀ пл ƭƛŎȊō ƴƛŜǇŀǊȊȅǎǘȅŎƘ ǿ ŘŀƴȅƳ ǇǊȊŜŘȊƛŀƭŜ ƳƻȍŜ 

ōȅŏ мт ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƛ но ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿΦ  

! ǘŀƪ ǘƻ ǿȅƎƭŊŘŀ ƴŀ ǿȅƪǊŜǎƛŜ ƭƛƴƛƻǿȅƳΦ ¢ǳ ǎǳƳŀ п ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎzych (2 + 3 + 5 + 7 = 17), 

ŘƻǇŜƱƴƛƻƴŀ ǎǳƳŊ ǊƽȍƴƛŎ Řƻ мл όу Ҍ т Ҍ р Ҍ о Ґ ноύΣ ǇƻƪŀȊǳƧŜΣ Ƨŀƪƛ ƧŜǎǘ ǎǘƻǎǳƴŜƪ мт ƭƛŎȊō 

pierwszych /od 20 ς 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97 do 100/ 

do 23 ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ κнмΣ нрΣ нтΣ ооΣ орΣ офΣ 45, 49, 51, 55, 57, 63, 65, 69, 75, 77, 81, 85, 87, 

91, 93, 95, 99/ ǿ мт Ҍ но Ґ пл ƭƛŎȊōŀŎƘΣ ŎȊȅƭƛ ǿ ǇƻƱƻǿƛŜ ŘŀƴŜƧ ǿƛŜƭƪƻǏŎƛ.  

                                                                 ˉόȄύ Ҍ ʅώǇόǇΩύϐ Ґ ѹbΦ 

                                                                             

Wŀƪ ǘƻ ǿƛŘŀŏ ǿ ǇƻƴƛȍǎȊŜƧ мл ƪƻƭǳƳƴƻǿŜƧ ǘŀōŜƭƛ ǿ ǇƛŜǊǿǎȊȅƳ ǊȊťŘȊƛŜ ǎŊ п ǇŀǊȅΣ ŎȊȅƭƛ 8 liczb 

pierwszych (2, 3)(5, 7)(11, 13)(17, 19), a tylko 2 iloczyny liczby 3 (9 i 15),  (8 + 2 = 10). W 

ŘŀƭǎȊȅŎƘ ǊȊťŘŀŎƘ ten stosunek kszǘŀƱǘǳƧŜ ǎƛť ƴŀǎǘťǇǳƧŊŎƻ ό4 + 6)(5 + 5)(5 + 5)(3 + 7) = (4 + 5 + 

5 + 3) = 17 + 8 = 25, liczb pierwszych do (6 + 5 + 5 + 7) = 23 + 2 = нр ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿΣ ŀ ǿƛťŎ ǿ 

ǇƛŊǘȅƳ ǊȊťŘȊƛŜ ǎǘƻǎǳƴŜƪ ǘŜƴ ǎƛť ǿȅǊƽǿƴǳƧŜΣ Ƨŀƪ ƛ ǿ ǎȊƽǎǘȅƳ ǊȊťŘȊƛŜ ŘƻŎƘƻŘȊƛ Ǌƽǿƴƻ Ǉƻ р 

ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƛ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǿȅǊƽǿƴǳƧŊŎ Řƻ олΣ ŎȊȅƭƛ ƭƛŎȊōȅ ǇƛŜǊǿǎȊŜ Řƻ ǎǿƻƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ 

ǎŊ ǿ ǎǘƻǎǳƴƪǳ м Υ мΦ 
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W dalszych ǊȊťŘŀŎƘ с do 11 stosunek ten wynosi 17/33, to znaczy, ȍŜ ǿ ǇǊȊŜŘȊƛŀƭŜ рл ƭƛŎȊō 

(50 = 17 + 33), jest 17 liczb pierwszych i оо ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿΣ ŎȊȅƭƛ ƭƛŎȊōȅ ǇƛŜǊǿǎȊŜ ǎŊ 

ǊƻȊƳƛŜǎȊŎȊƻƴŜ ǇƻǏǊƽŘ ǎǿƻƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǿ ǏŎƛǏƭŜ ƻƪǊŜǏƭƻƴȅƳ ǎǘƻǎǳƴƪǳΦ Jednak zawsze 

ȊŀŎƘƻǿŀƴŀ ƧŜǎǘ ȊŀǎŀŘŀΣ ȍŜ ǎǳƳŀ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƛ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǘǿƻǊȊȅ ǇƻƱƻǿť ŘŀƴŜƧ 

ǿƛŜƭƪƻǏŎƛ /ˉόȄύ Ҍ ʅώǇόǇΩύϐ Ґ ѹbΣ 68 + 102 = 170, 2:3:5/. 

² ƴŀǎǘťǇƴȅŎƘ ǊȊťŘŀŎƘ/34 ς 46/ stosunek liczb pierwszych do iŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǳƭŜƎŀ 

podwojeniu z мтκпо Řƻ опκус ǇƻƴƛŜǿŀȍΣ ƻōŜƧƳǳƧŜ ȊŀƪǊŜǎ оп Ҍ ус Ґ мнл ƭƛŎȊōΦ aŀƳȅ ǘǳ 

jeszcze zakres 17 + 43 = 60 liczb, 17 + 53 = 70 liczb, 34 + 66 = 100 liczb, 34 + 96 = 130 liczb i 

34 + 106 = 140 liczb. 

 



4 
 

bƛŜ ƳƻȍŜƳȅ ǇƻǿƛŜŘȊƛŜŏΣ ȍŜ ƭƛŎȊōȅ ǇƛŜǊǿǎȊŜ ǿȅǎǘťǇǳƧŊΣ Ŏƻ мнΣ муΣ нлΣ ннΣ плΣ пнΣ суΣ ŎȊȅ тл 

ƭƛŎȊōΣ ŀƭŜ ƧŜǎǘ ǇŜǿƴŜΣ ȍŜ ǇǊȊȅōȅǿŀ ƛŎƘ ǿ ǏŎƛǎƱȅƳ ǎǘƻǎǳƴƪǳ Řƻ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǿ ƎǊǳǇŀŎƘ ǇƻΣ мт 

+ ( 23, 33, 43, 53, 63, 73, 83, 93) liczb, po 34 + (66, 86, 96, 106, 116, 126, 136, 146, 156, 166, 

176) liczb, po 51 + (119, 139, 169, 179, 199, 229), po 68 + 202 = 270 liczb, po 68 + 222 = 290 

liczb, po 68 + 232 = 300 liczb, po 68 + 272 liczb, Ƨŀƪ ǘƻ ǿƛŘȊƛƳȅ ǿ ǇƻƴƛȍǎȊŜƧ ǘŀōŜƭi do 10960 

liczb. 

ʅώǇόǇϥύϐ ˉόȄύ ѹb 

2 8 10 

23 17 40 

25 25 50 

30 30 60 

33 17 50 

63 47 110 

66 34 100 

129 81 210 

135 85 220 

43 17 60 

178 102 280 

184 106 290 

33 17 50 

217 123 340 

86 34 120 

303 157 460 

86 34 120 

389 191 580 

139 51 190 

528 242 770 

33 17 50 

561 259 820 

106 34 140 

667 293 960 

53 17 70 

720 310 1030 

43 17 60 

763 327 1090 

53 17 70 

816 344 1160 

43 17 60 

859 361 1220 

63 17 80 

922 378 1300 
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86 34 120 

1008 412 1420 

53 17 70 

1061 429 1490 

73 17 90 

1134 446 1580 

53 17 70 

1187 463 1650 

43 17 60 

1230 480 1710 

96 34 130 

1326 514 1840 

106 34 140 

1432 548 1980 

53 17 70 

1485 565 2050 

116 34 150 

1601 599 2200 

106 34 140 

1707 633 2340 

73 17 90 

1780 650 2430 

222 68 290 

2002 718 2720 

2009 721 2730 

63 17 80 

2072 738 2810 

2080 740 2820 

43 17 60 

2123 757 2880 

43 17 60 

2166 774 2940 

2174 776 2950 

73 17 90 

2247 793 3040 

179 51 230 

2426 844 3270 

53 17 70 

2479 861 3340 

2487 863 3350 

53 17 70 
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2540 880 3420 

53 17 70 

2593 897 3490 

63 17 80 

2656 914 3570 

2664 916 3580 

136 34 170 

2800 950 3750 

43 17 60 

2843 967 3810 

2851 969 3820 

116 34 150 

2967 1003 3970 

2975 1005 3980 

73 17 90 

3048 1022 4070 

3057 1023 4080 

116 34 150 

3173 1057 4230 

3181 1059 4240 

232 68 300 

3413 1127 4540 

169 51 220 

3582 1178 4760 

63 17 80 

3645 1195 4840 

126 34 160 

3771 1229 5000 

179 51 230 

3950 1280 5230 

199 51 250 

4149 1331 5480 

 

¢ǊǳŘƴƻ ǿȅƻōǊŀȊƛŏ ǎƻōƛŜ ōŀǊŘȊƛŜƧ ǊƽǿƴƻƳƛŜǊƴŜ ǊƻȊƳƛŜǎȊŎȊŜƴƛŜ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƛ ƛŎƘ 

ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ƴƛȍ ǘŜΣ ǿȅƴƛƪŀƧŊŎŜ Ȋ ǘŜƎƻ Ƨŀƪ ƴŀǎǘťǇǳƧŊ ƧŜŘƴŜ Ǉƻ ŘǊǳƎƛŎƘ ǿ ǎǘŀƱȅŎƘ ƻŘƭŜƎƱƻǏŎƛŀŎƘΣ 

co /18, 20, 22, czy 18, 60, 42, 23 ς 5 ς (25) - 47, 25 ς 7 ς (67) - 49κ ƭƛŎȊōΣ ŘƻǇŜƱƴƛŀƧŊŎ ǎƛť 

ǿȊŀƧŜƳƴƛŜ ǿ ǏŎƛǏƭŜ ƻƪǊŜǏƭƻƴȅƳ ǎǘƻǎǳƴƪǳ όмтκноΣ мтκооΣ мтκпоΣΦΦύ Řƻ ǇƻƱƻǿȅ ŘŀƴŜƧ ǿƛŜƭƪƻǏŎƛ 

κѹbκΣ Ƨŀƪ ǘƻ ǿƛŘȊƛƳȅ ƴŀ ǇƻƴƛȍǎȊȅƳ ǿȅƪǊŜǎƛŜ ƭƛƴƛƻǿȅƳΦ ˉόȄύ Ҍ ʅώǇόǇΩύϐ Ґ ѹbΣ  4(17) = {68 + 

[3(23) + 33] = 102} = 170    
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5ƻ ǇŜƱƴŜƎƻ ǇƻŘǿƻƧŜƴƛŀ ŘƻŎƘƻŘȊƛ ƧŜŘƴŀƪ ŘƻǇƛŜǊƻ ǇǊȊȅ рпл ƭƛŎȊōŀŎƘΣ ƪƛŜŘȅ ǘƻ ƴŀ мул ƭƛŎȊō 

pierwszych przypada 360 ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿΦ hŘǘŊŘ ǘŜƴ ǎǘƻǎǳƴŜƪ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ Řƻ ƛŎƘ 

ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ōťŘȊƛŜ ŎƻǊŀȊ ƳƴƛŜƧǎȊȅΣ Ƨŀƪ ǘƻ ǿƛŘŀŏ ƴŀ ǇƻƴƛȍǎȊȅƳ ǿȅƪǊŜǎƛŜ κ ʅώǇόǇΩύϐ Υ  ˉόȄύ Ґ όнр Υ 

25 = 30 : 30 = 1 : 1), (360 : 180 = 2 : 1), (3165 : 1055 = 3 : 1).  

 

tƻŘƻōƴƛŜ ƪǎȊǘŀƱǘǳƧŜ ǎƛť ǎǘƻǎǳƴŜƪ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ Řƻ ǇƻƱƻǿȅ ŘŀƴŜƧ ǿƛŜƭƪƻǏŎƛΣ ŀ ƳƛŀƴƻǿƛŎƛŜ 

ƧŜǎǘ ǎǘƻǇƴƛƻǿƻ ƳŀƭŜƧŊŎȅ ѹb Υ ˉόȄύ Ґ όрл Υ нр Ґ сл Υ ол Ґ н Υ мύΣ όрпл Υ мул Ґ о Υ мύΣ όпннл Υ млрр 

= 4 : 1) 
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DŘȅ ǇƻƱƻǿŀ ŘŀƴŜƧ ǿƛŜƭƪƻǏŎƛ ǊƻǏƴƛŜ ǿ ǇƻǎǘťǇƛŜ ƎŜƻƳŜǘǊȅŎȊƴȅƳ Ŧόѹbύ Ґ рόρπ ύΣ ǘƻ ƛƭƻǏŏ 

liczb pierwszych ǿǊŀȊ Ȋ ƛƭƻŎȊȅƴŀƳƛ ǿƛťƪǎȊȅƳƛ ƻŘ о ǿ ǇƻǎǘťǇƛŜ ƎŜƻƳŜǘǊȅŎȊƴȅƳ ōťŘŊŎȅƳ 

ǎǳƳŊ ǊƽȍƴƛŎ ǇƻƳƛťŘȊȅ ƛƭƻǏŎƛŊ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƴŀǎǘťǇƴƛƪŀ ƛ ǇƻǇǊȊŜŘƴƛƪŀ ˉόȄύ κнр ς 4 = 21/, 

ƻǊŀȊ ǇƻƳƛťŘȊȅ ƛƭƻǏŎƛŊ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǿƛťƪǎȊȅŎƘ ƻŘ о κʅώǇόǇΩύϐҔоΣ ф ς 0 = 9/, f[ˉόȄύ] + ʅώǇόǇΩύҔоϐ 

Ґ нм Ҍ ф Ґ ол Ґ оόмлύΦ {ǘŊŘ ƛƭƻǏŏ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ǿ ǎǘƻǎǳƴƪǳ Řƻ ǇƻƱƻǿȅ ŘŀƴŜƧ ǿƛŜƭƪƻǏŎƛ 

ŀǎȅƳǇǘƻǘȅŎȊƴƛŜ ƳŀƭŜƧŜΣ ǇƻŘŎȊŀǎ ƎŘȅ ƛƭƻǏŏ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǿƛťƪǎȊȅŎƘ ƻŘ о ŀǎȅƳǇǘƻǘȅŎȊƴƛŜ 

ǊƻǏƴƛŜΦ ! ǘŀƪ ǿȅƎƭŊŘŀ ǘƻ ƴŀ ǿȅƪǊŜǎŀŎƘ ǊŀŘŀǊƻǿȅŎƘΥ 

 

¢Ŝƴ ǎǇƛǊŀƭƴƛŜ ǊƻȊǿƛƧŀƧŊŎȅ ǎƛť ŎƛŊƎ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘΣ ǘǿƻǊȊȅ ор ƪƻƭǳƳƴ ǇǊȊȅƭŜƎŀƧŊŎȅŎƘ Řƻ ǎƛŜōƛŜ 

ǿŜŘƱǳƎ ƳƻŘǳƱǳ т ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƛ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ ǿƛťƪǎȊȅŎƘ ƻŘ оΣ ƪǘƽǊŜ ƴŀ ǿȅƪǊesie 

ǊŀŘŀǊƻǿȅƳ ǳƪƱŀŘŀƧŊ ǎƛť ǿ с ǇƻŘǿƽƧƴȅŎƘ ǇǊŀǿƻǎƪǊťǘƴȅŎƘ ǿƛǊƽǿ ƻ ǎǘŀƱȅƳ ƻŘǎǘťǇƛŜ Ř ς (6)ч.  
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½ŀǏ ǘen ǇƻǿȅȍŜƧ ǎǇƛǊŀƭƴƛŜ ǊƻȊǿƛƧŀƧŊŎȅ ǎƛť ŎƛŊƎ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘΣ ǘǿƻǊȊȅ пн kolumny 

ǇǊȊȅƭŜƎŀƧŊŎȅŎƘ Řƻ ǎƛŜōƛŜ ǿ ǎǘŀƱȅƳ ƻŘǎǘťǇƛŜ Ř ς 126 = 18(7) ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƛ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ 

ǿƛťƪǎȊȅŎƘ ƻŘ оΣ ƪǘƽǊŜ ƴŀ ǿȅƪǊŜǎƛŜ ǊŀŘŀǊƻǿȅƳ ǳƪƱŀŘŀƧŊ ǎƛť ǿ нм ǇǊŀǿƻ ƛ ƭŜǿƻǎƪǊťǘƴȅŎƘ 

ǿƛǊƽǿ ƻ ƻŘǎǘťǇƛŜ Ř ς L(60), P - (66).  
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¢ǳǘŀƧ ǿƛŘȊƛƳȅΣ Ƨŀƪ ǎǇƛǊŀƭƴƛŜ ǊƻȊǿƛƧŀƧŊŎȅ ǎƛť ŎƛŊƎ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘΣ ǘǿƻǊȊȅ оп ƪƻƭǳƳƴȅ 

ǇǊȊȅƭŜƎŀƧŊŎȅŎƘ Řƻ ǎƛŜōƛŜ ǿ ǎǘŀƱȅƳ ƻŘǎǘťǇƛŜ Ř ς млн Ґ сόмтύ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƛ ƛŎƘ ƛƭƻŎȊȅƴƽǿ 

ǿƛťƪǎȊȅŎƘ ƻŘ оΣ ƪǘƽǊŜ ƴŀ ǿȅƪǊŜǎƛŜ ǊŀŘŀǊƻǿȅƳ ǳƪƱŀŘŀƧŊ ǎƛť ǿ мт ǇǊŀǿƻ ƛ ƭŜǿƻǎƪǊťǘƴȅŎƘ 

ǿƛǊƽǿ ƻ ǎǘŀƱȅƳ ƻŘǎǘťǇƛŜ Ř ς (50) ς (52) 

 

¢Ŝƴ ǎǘŀƱȅ ƻŘǎǘťǇ κрл ς рнκ ǿ мт ƪƻƭǳƳƴŀŎƘ ǇƻǿȅȍǎȊŜƧ ǘŀōŜƭƛ Ƴŀ ŘŜŎȅŘǳƧŊŎȅ ǿǇƱȅǿ ƴŀ 

ǊƽǿƴƻƳƛŜǊƴȅ ǿȊǊƻǎǘ ƭƛŎȊō ǇƛŜǊǿǎȊȅŎƘ ƻŘ рп Ҍ 33 do 87 i od 87 + 33 do 120 zawsze, co 102 

liczby i od 127 + 23 do 150 i od 156 + 23 do 179 zawsze, co 77 liczby. 

 


